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Examen d’Analyse IT (1h30)

Exercice 1. (7 Pts= 242+ 3)

a. En utilisant la, décomposition en éléments simples, montrer que
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b. A 'aide d’un changement de variable, montrer que / dt = In ( ¢ )
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c. Résoudre sur |1, +oo| I'équation lindaire :  (E) xz(2? — 1)y + 2y = 2%

Exercice 2. (9 Pts=2+2+ 3+ 2)
a. Donner la forme d’une solution particuliére de I’équation :
y' =2y +y = ze”.
b. Etudier la nature des séries de terme général suivant

et v, =In(1+e™").

c. Etudier la convergence des intégrales généralisées :
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d. Donner le domaine de définition de la fonction ¥ (z) = Z W.
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Exercice 3. (4 Pts =2+ 1+ 1)
On considére, pour tout n € N, les fonctions f, : [0, 1] — R définies par
folz) =2"(2 — ).

a. Montrer que la suite (f,) converge simplement vers une fonction f et que la
convergence n’est pas uniforme sur [0, 1].

b. Montrer que la convergence est uniforme sur [0, a] pour tout a €]0, 1].

c. En déduire lim /2 ful(z) d.
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N.B:
— Dans l'exercices 2, les questions sont indépendantes.
— Les calculettes et les documents sont interdits.
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