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Exercice 1

Soit (Xn)n une suite de v.a de lois
(
B(n, pn)

)
n
, telles que npn → λ > 0, lorsque

n→ +∞.

1) Montrer par deux méthodes que Xn
L→ X qui suit P(λ).

2) En déduire X dans le cas où chaque Xn ∼ B(n, 1n).

3) Calculer exactement et par approximation: P (Y = 1) si Y ∼ B(103, 10−3).

Exercice 2

Soit X une v.a.r à densité continue. Pour tout n ∈ N, on pose: Xn = Xe
1
n .

On note FX la fonction de répartition de X et FXn celle de Xn pour tout n ∈ N.

1) Exprimer FXn en fonction de FX .

2) En déduire que Xn
L→ X.

3) Soit (Yn)n une suite de v.a de lois
(
P( 1

n)
)
n
. Déterminer Y tel que Yn

L→ Y .

(Remarque: distinguer les deux cas: P (Yn = 0) et P (Yn = k 6= 0)).

Exercice 3

Pour tout entier naturel n non nul, on considère la fonction fn définie par:

fn(x) = 1(x>0)n
2x exp

(
− n2x2

2

)
.

1) Montrer que fn est une densité de probabilité.

2) Soit (Xn)n une suite de v.a telle que, pour tout entier n ≥ 1, Xn admet pour

densité fn. Démontrer que Xn
P→ X = 0.
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